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TRIGONOMETRISKA FORMLER

1| ginsoecsin® ot 16. | sina+cos’a =1
6 2
2. . T 1 17. sin(a cos(o
sin45° =sin —=— tan(a) = L cot(ar) = J
4 \2 cos(ar) sin(a)
3. sin 60° — sin % zﬁ 18. | cos(a.+PB) = cosa.cosp —sinasinp
3 2
cos(o — ) = coso cospP + sinasin
4 cosSO":cosz:ﬁ 19. (=) o-cosp+sinasinf
6 2
5. 0 45° = cos % — 1 20. | sin(o+p) = sina.cosp +cosasinp
4 2
6. cosGO":cos%:% 21. | sin(a—B) =sina.cosP —cosa.sin
7. T 1 22. tano + tanp
tan 30° =tan — = — t ke it sl
6 43 an(a+p) 1-tano-tanp
8. z 23. tana — tanp
tan45°=tan—=1 -B)=———
4 tan(a. —) 1+tana-tanf
9 | tan 60°=tan%:\/§ 24. | sin26 =2sin@-coso
10. | cos(—6) = coso 25. | cos26 = cos’@-sin’0 =
1-2sin*0 = 2cos’6-1
11. | sin(-6) = —sin6 26. an26 = 2tan§)
1-tan“ O
12. | tan(-0)=-tan0 27. | cosO=x < O=zarccosx+n-2n
13. | cot(-6) =—cotO 28. | sind=x < @ =arcsinx+n-2z; O,=rx—arcsinx+n-2r
14. cos(g—e):sine 29. | tanb=x < O=arctanx+n-m«
15. sin(g—e):cose 30 | cotf=x < O=arccotx+n-x
4 .
KOMPLEXA TAL . r Z=X+i
L&t Z =X+ Yyi varaett komplexttal . yl r o
. 9 |-
z=X+Yyi=r(cosd+ising) =re" N
31. Absolutbelopp: |z|=r = X2+ y? 39.
32. | [u-z|=[u]|z]| arctan Y. dad x>0
33. [ |al_ I2] o
| |z m+arctan= da x<0
X
34| |2 ="
2 arg(z) =0=17  g4s x=0, y>0
35. | |z, £7,|<|7,]+|z,]
36. | arg(z,-z,)=arg(z; )+arg(z,) -Z  ddx=0, y<0
3r. arg| 2L | = arg(z, )-arg(z,) P s 1o
z, ! 2 ej definierat da badex=0o0chy =0
38. arg(z”): n-arg(z)
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VEKTORER I ETT TREDIMENSIONELLT ORTONORMERAT SYSTEM

Lat A=(a,,a,,a;) och B=(b,b,,b,)

vara tva punkter i rummet. / B
> A
Da galler AB=(b, —a,,b, —a,,b,—a,)

L&t U och V vara tva vektorer och 6 vinkeln mellan dem. Vidare géller att {i = (X4, Y4,2,) och V =(X,,Y,,Z,).

(1) Léangden (beloppet) av en vektor: ‘ J‘ = X2 +yi+2?

(2.) Skalarprodukt: G-V = X,X, + Y, Y, +2,Z, = |0V |cos@

Pj oK e, €, e,
(3) Vektorprodukt (kryssprodukt): Gxv=|x, vy, 2 {eller Gxv=x vy, 1z
X, Yo 2 X, Y2 2

(4.) Vektorprodukten &r en vektor som ar vinkelrat mot U och V och riktad enligt skruvregeln. Dess absolutbelopp &r:
|G xV|=|0|V]|sing

& I HV
" " E
(5. Den parallellogram som bestams (sp&nns upp)
av vektorerna U och vV har arean v
6 )
A=|lxV| o i A

(6.)Vektorprojektioner:
proj, (F) = (F - &, )a,

dar &, betecknar enhetsvektorn

T

|

A 4

QD

jsbli

. , - F.a). .,
[ Ekvivalent formel: proj,(F) = =5 a |

Vektorn G = proj,(F) &r den ortogonala projektionen av F pa &.

Léngden av U ges av | proj, (F) |= %.
a
(7 Skalar trippelprodukt: L&t 4= (x,,y,,z,) 0ch V=(x,,y,,2,) W=(x,,Y;2,)Varatre
Xl yl Zl
vektorer. Skalar trippelprodukt definieras som talet (axv).w=[x, y, z,|-
XS y3 23
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(8.) Den parallellepiped som bestdms (spanns upp) - -
av U,V och w har volymen

X Ya Z
V =[(xV)oW =] X, Y, Z,

X3 Y3 Z3

@) u

(9) Rata linjer:

Lat L vara den rata linjen genom punkten P = (X,, Y,,Z,), som &r parallell med vektorn
V=(v,,V,,V,) #0.

Rata linjens ekvation pa parameter form kan

skrivas pa vektorform:

(XY, 2) = (X, Y1, 21) + (v, V,, V)

X=X +t-v, .
eller som tre skaléra ekvationer: <y =y, +t-v, /
v

z=17+t-v,
(10) Plan:
L&t 7 vara planet genom punkten P =(x,,y,,z,). L4t N = (A, B,C) = O vara planets
normalvektor. I N
Planets ekvation pa allméan form:
Version1: A(x—x)+B(y-vy,)+C(z-2)=0 s

Version 2: Ax+By+Cz+D =0

@a1) Avstandet mellan tva punkter
Avstandet d mellan A= (x,,Y,,z,) och B=(x,,Y,,z,) &r

d= | AB |: \/(Xz _X1)2 +(y2 - y1)2 +(Zz _21)2 .

(12) Auvstandet d fran punkten P =(x,,Y,,z,) till planet Ax+By+Cz+D =0 ar
P

Axl+Byl+Czl+D| - 6

d =|

VA? +B?+C?
(13) Avstandet d fran punkten A=(x,,V,,2,) A
till den linje som gar genom P
och har riktningsvektorn v ar d
d- |V xﬁPA| . .

V]

\ 4
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