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TRIGONOMETRISKA FORMLER 
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KOMPLEXA TAL 

Låt   yixz +=    vara ett komplext tal .         
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VEKTORER I ETT TREDIMENSIONELLT ORTONORMERAT SYSTEM 
 

Låt  ),,( 321 aaaA =  och ),,( 321 bbbB =   
vara två punkter i rummet.  

Då gäller ),,( 332211 abababAB −−−=
→

 
 
 
 
Låt u  och v vara två vektorer och θ vinkeln mellan dem. Vidare gäller att ),,( 111 zyxu =



 och ),,( 222 zyxv =


.  
 

(1.)   Längden (beloppet) av en vektor: 2
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(2.)   Skalärprodukt: θcos212121 vuzzyyxxvu 
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(3.)   Vektorprodukt (kryssprodukt):  
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(4.) Vektorprodukten är en vektor som är vinkelrät mot u  och v  och riktad enligt skruvregeln. Dess absolutbelopp är: 
θsinvuvu 

=×  

 
(5.) Den parallellogram som bestäms (spänns upp)   
av vektorerna  u  och v  har arean  
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(6.)Vektorprojektioner:   
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Vektorn )(Fproju a





=  är den ortogonala projektionen av F
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 (7.) Skalär trippelprodukt:  Låt ),,( 111 zyxu =
  och ),,( 222 zyxv =

   ),,( 333 zyxw =
 vara tre 

vektorer. Skalär trippelprodukt  definieras som talet   
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 (8.) Den parallellepiped som bestäms (spänns upp)  
 av wvu   och ,  har volymen   
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 (9.)    Räta linjer:  
Låt L vara den räta linjen genom  punkten ),,( 111 zyxP = , som är parallell med vektorn 

0),,( 321





≠= vvvv . 
Räta linjens ekvation på parameter form kan 
skrivas på  vektorform: 

),,(),,(),,( 321111 vvvtzyxzyx +=  

eller som tre skalära ekvationer: 
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 (10.)    Plan:  
Låt π  vara planet genom  punkten ),,( 111 zyxP = . Låt 0),,(



≠= CBAN vara planets 
normalvektor. 
Planets ekvation på allmän form: 
Version 1:  0)()()( 111 =−+−+− zzCyyBxxA  
Version 2: 0=+++ DCzByAx  
 
 (11.)    Avståndet mellan två punkter 
Avståndet d mellan ),,( 111 zyxA =  och ),,( 222 zyxB =  är 
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 (12.)    Avståndet d från punkten ),,( 111 zyxP =  till planet 0=+++ DCzByAx  är 
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 (13.)    Avståndet  d från  punkten ),,( 111 zyxA =  
till den linje som går genom P 
och har riktningsvektorn v  är 
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